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คําชี้แจงสําหรับนักเรียน 
      

ชุดการเรียน เร่ือง อัตราสวนตรีโกณมิติ เปนส่ือการเรียน สําหรับนักเรียน เรียนดวยตนเอง 
ชุดการเรียนนีมี้ท้ังหมด 8 ชุด ประกอบดวย                              
ชุดที่  1     ลักษณะของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกัน    ใชเวลาเรียน  1 ช่ัวโมง 
ชุดที่  2     สมบัติของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกัน     ใชเวลาเรียน  1 ช่ัวโมง 
ชุดที่  3     การหาความยาวของดานของรูปสามเหล่ียมท่ีคลายกัน   ใชเวลาเรียน  1 ช่ัวโมง 
ชุดที่  4    อัตราสวนของความยาวของดานของรูปสามเหล่ียม   ใชเวลาเรียน  2 ช่ัวโมง 
                มุมฉากท่ีมีขนาดของมุมเทากับ 30º   45º  และ 60º    
ชุดที่  5    อัตราสวนตรีโกณมิติ       ใชเวลาเรียน  2 ช่ัวโมง 
ชุดที่  6    คาของอัตราสวนตรีโกณมิติของมุม  30º  45º และ 60º  ใชเวลาเรียน  3 ช่ัวโมง 
ชุดที่  7    การอานคาของอัตราสวนตรีโกณมิติจากตาราง    ใชเวลาเรียน  2 ช่ัวโมง 
ชุดที่  8    การประยุกตของอัตราสวนตรีโกณมิติ     ใชเวลาเรียน  4 ช่ัวโมง 
 

 
นักเรียนควรทีจ่ะศึกษาและทําตามลําดับของชุดการเรียนท่ีกลาวขางตนโดยเฉพาะอยางยิ่ง

จะตองศึกษาแตละชุดการเรียนวาจะทําเร่ืองใดกอนหลัง โดยทําตามบัตรคําส่ังอยางเครงครัด 
 
ชุดการเรียนจะมีประโยชนตอนักเรียน ถาไดศึกษาตามลําดับข้ันตอนและมีความซ่ือสัตย

หากทําบัตรกจิกรรมแลวไมเขาใจก็ศึกษาจากบัตรเนื้อหาหลายๆ คร้ัง  แลวยอนมาทําบัตรกิจกรรม
อีกคร้ัง  เช่ือวานักเรียนจะสามารถเรียนดวยตนเองได ถานักเรียนมีขอสงสัยหรือเกิดปญหาใด ๆ 
ซักถามครูได 
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ชุดการเรียนแบบคนพบโดยการแนะแนวทาง 
ชุดที่ 5 

เร่ือง อัตราสวนตรีโกณมิติ 
 
 

จุดประสงคการเรียนรู   
              นักเรียนสามารถ 
              1.  บอกนิยามของไซน โคไซน แทนเจนต และโคซีแคนต ซีแคนต โคแทนเจนต ของ 
                   มุมแหลมของรูปสามเหล่ียมมุมฉากได 
  2.  หาอัตราสวนตรีโกณมิติของมุมตามเง่ือนไขท่ีกําหนดใหได 
 

เนื้อหาสาระ 
 อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 

เวลาท่ีใช      2  ช่ัวโมง 
 

ส่ือการเรียนรู 
- บัตรกิจกรรมที่ 5.1, 5.2 
- บัตรเฉลยกิจกรรมท่ี  5.1, 5.2 
- บัตรเนื้อหา 
- บัตรแบบฝกหัดท่ี  5.1, 5.2 
- บัตรเฉลยแบบฝกหัดท่ี  5.1, 5.2 
- บัตรแบบทดสอบชุดท่ี  5.1 
- บัตรเฉลยแบบทดสอบชุดที่  5.1 
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บัตรคําส่ัง 
 

 
 

 1.  ตรวจส่ือการเรียนรู ซ่ึงประกอบดวย 
     - บัตรกิจกรรมท่ี 5.1, 5.2 
     - บัตรเฉลยกิจกรรมท่ี  5.1, 5.2 
     - บัตรเนื้อหา 
     - บัตรแบบฝกหัดท่ี  5.1, 5.2 
     - บัตรเฉลยแบบฝกหัดท่ี  5.1, 5.2 
     - บัตรแบบทดสอบชุดที่  5.1 
     - บัตรเฉลยแบบทดสอบชุดท่ี  5.1                 

 2.  ทําบัตรกิจกรรมพรอมท้ังตรวจคําตอบท่ีบัตรเฉลยกิจกรรม 
3.  ศึกษาบัตรเนื้อหา(เม่ือทําบัตรกิจกรรมไมเขาใจ) 

 4.  ทําบัตรแบบฝกหัดพรอมท้ังตรวจคําตอบท่ีบัตรเฉลยแบบฝกหัด 
 5.  ทําบัตรแบบทดสอบพรอมท้ังตรวจคําตอบท่ีบัตรเฉลยแบบทดสอบ 
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บัตรกิจกรรมท่ี  5.1 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
คํ าว า   “ต รีโกณมิติ” ตรงกับ คํ าภาษาอั งกฤษ  “Trigonometry” หมาย ถึง  การวั ด                   

รูปสามเหล่ียมไดมีการนําความรูวิชาตรีโกณมิติไปใชในการหาระยะทาง พื้นท่ี มุม และทิศทาง      
ท่ียากแกการวัดโดยตรง เชน การหาความสูงของภูเขา การหาความกวางของแมน้ํา เปนตน 
 

จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ABC  ท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก 1.  
 

 
 
 
 
 

 b 

c 

C 

B 

a 

A 
 

เม่ือพิจารณามุม A   
    BC   เรียกวา  ดานตรงขามมุม  A ยาว  a  หนวย 

    CA   เรียกวา  ดานประชิดมุม   A  ยาว  b  หนวย 
    AB   เรียกวา  ดานตรงขามมุมฉาก ยาว  c  หนวย 
 

เม่ือพิจารณามุม  B  

  AC   เรียกวา  ดานตรงขามมุม  B               ยาว  b  หนวย  
  CB  เรียกวา  ดานประชิดมุม    B                ยาว  a  หนวย 

  BA   เรียกวา  ดานตรงขามมุมฉาก              ยาว  c  หนวย 
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2.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  PQR  ท่ีมีมุม  R  เปนมุมฉาก 
      

      

A C 

B 

ดานตรงขามมุม A 
ดานประชิดมุม B 

ดานตรงขามมุม B 
ดานประชิดมุม A 

ดานตรงขามมุมฉาก 

สรุป  ดานตรงขามมุม ท่ีกําหนดให คือ.......................................................................................(13)  
      ดานประชิดมุม ท่ีกําหนด คือ.............................................................................................(14) 

      ดานตรงขามมุมฉาก คือ.....................................................................................................(15) 

เม่ือพิจารณามุม  P 

      QR   เรียกวา  ...............................................(1) 

      PR   เรียกวา  ................................................(2) 

      PQ   เรียกวา  ................................................(3) 
   

      
R 

Q 

P 
เม่ือพิจารณามุม  Q 

      QR   เรียกวา  ...............................................(4) 

      PR   เรียกวา  ................................................(5) 

      PQ   เรียกวา  ................................................(6) 
 

3.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  XYZ ท่ีมุม  Y  เปนมุมฉาก 
  

      เม่ือพิจารณามุม  Z 

      XY   เรียกวา  ...............................................(7) 

      YZ   เรียกวา  ................................................(8) 

      XZ   X 

Y 

Z เรียกวา  ................................................(9) 
 

      เม่ือพิจารณามุม  X 

      XY   เรียกวา  .............................................(10) 

      YZ   เรียกวา  ..............................................(11) 

      XZ   เรียกวา  ..............................................(12) 
 

4.  สรุปไดวาในรูปสามเหล่ียมมุมฉาก ABC ท่ีมีมุม C เปนมุมฉาก 
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บัตรเฉลยกิจกรรมท่ี 5.1 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
2. (1) ดานตรงขามมุม  P 
 (2) ดานประชิดมุม P 
 (3) ดานตรงขามมุมฉาก 
 (4) ดานประชิดมุม Q 
 (5) ดานตรงขามมุม Q 
 (6) ดานตรงขามมุมฉาก 
 
3. (7) ดานตรงขามมุม Z 
 (8) ดานประชิดมุม Z 
 (9) ดานตรงขามมุมฉาก 
 (10) ดานประชิดมุม  X 
 (11)  ดานตรงขามมุม X 
 (12) ดานตรงขามมุมฉาก 
 
4. (13) ดานท่ีอยูตรงขามกับมุม ท่ีกําหนดหรือดานท่ีไมใชแขนของมุมท่ีกําหนด 
 (14) ดานท่ีเปนแขนของมุม ท่ีกําหนดและไมใชดานตรงขามมุมฉาก 
 (15) ดานท่ีอยูตรงขามกับมุมฉาก หรือดานท่ีไมใชแขนของมุมฉาก 
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บัตรกิจกรรมท่ี 5.2 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 

 

 sine,  cosine,  tangent 
  
 

 เรามารูจักคําวา  sine  ของมุมกันเถอะ 
ซ่ึงคํา  sine  เราจะเรียกส้ัน ๆ วา sin 

 
จากรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีกําหนดให จงเติมชองวางใหสมบูรณ (จํานวนท่ีเขียนกํากบัดานของ   
รูปสามเหล่ียมแสดงความยาวของดานมีหนวยเปนหนวยวัดความยาว) 
 

1)  
   sin  A  =  5

3  
 

   sin  B  =  5
4  

  
 

2) 

     sin  P  =  13
5  

 

     sin  R  =  13
12  

 

5 
B 

A C 4 

12 

13 

P 

R 

3 

5 

Q 

 

3) 
      sin  X  =  …………………(13)  

 

      sin  Y  =  …………………(14)  
 
 

4)   

10 6 

8 

X 

Y Z 

      sin  M  =  …………………(15)  
  

      sin  N  =  …………………(16)  15 

8 

17 

N 

L M 
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5) 
      sin  R  =  …………………(17)  
 
      sin  T  =  …………………(18) 25 

24 7 

R 

S 

T 

 
นักเรียนสามารถหา  sin  ของมุมแหลม  ในรูปสามเหล่ียมมุมฉากใด ๆ ไดอยางไร 
 
คา  sin  ของมุมแหลม  =……………………………..…………………..…………(19) 
 
สรุปไดวา  เม่ือ  ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก  มีดาน  BC,  CA  และ  AB  
ยาว  a,  b  และ  c  หนวยตามลําดับ 

 
 

 
 
  
  

c 

b 

B 

a 
 

C A 

 

ไซน  (sine)  ของมุม  A  หรือ  sin  A  คือ     =  มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A มมุมดานตรงขาความยาวของ

ca

 
ขอสังเกต     คาของอัตราสวนของความยาวของดานแตละอัตราสวนข้ึนอยูกับขนาดของมุม  A 
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เรามารูจักคําวา cosine ของมุมกันเถอะ  

ซ่ึงคํา cosine เราจะเรียกส้ัน ๆ วา cos 
 
จากรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีกําหนด จงเติมชองวางใหสมบูรณ (จํานวนท่ีเขียนกํากับดานของ        
รูปสามเหล่ียมแสดงความยาวของดานมีหนวยเปนหนวยวัดความยาว) 
1) 

     cos  X  =  10
6  

 

     cos  Y  =  10
8  

10 

8 

X 

Y Z 

6 
 

 
2)   
   cos  P  =  5

4  
 

     cos  T  =  5
3   

5 

4 

T 

O P 

3 
 

 
  

3) 
      cos  A  =  …………………(20)  
 
      cos  B  =  …………………(21) 

15 

12 

A 

C 

9 

B 
 
 
4) 
 
      cos  R  =  …………………(22)  
 
      cos  S  =  …………………(23) 

R 

S T 21 

29 

20 
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5) 
 
      cos  D  =  …………………(24)  
 
      cos  F  =  …………….……(25) 

6 

2.5 

6.5 

E 

D 

F 

 
 
นักเรียนสามารถหา  cos  ของมุมแหลม ในรูปสามเหล่ียมมุมฉากใด ๆ ไดอยางไร 
 
คา  cos  ของมุมแหลม  =…………………………………….....………………..……(26)   
 
 สรุปไดวา  เม่ือ  ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก  โดย  BC,  CA  
และ  AB  ยาว  a, b  และหนวย  c  หนวยตามลําดับ 
 

B 
 

b 

c 
 
 a 

 
C A  

 
โคไซน  (cosine)  ของมุม  A  หรือ  cos  A  คือ..................................................  =  ……………(27) 
 
ขอสังเกต     คาของอัตราสวนของความยาวของดานแตละอัตราสวนข้ึนอยูกับขนาดของมุม  A 
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 เรามารูจักคําวา  tangent  ของมุมกันเถอะ 
 ซ่ึงคํา  tangent  เราจะเรียกส้ัน ๆ วา  tan  
 
1) 
   tan  S  =  12

6  
 

     tan  M  = 16
12  

S

20 
12 

 
 L M 16 
 
2)  
   tan  B  =  24

10  
 

     tan  G  =  10
24  

D 

26 24  
 
 
 
3) 
 
      tan  A  =  …………………(28)  
 
      tan  B  =  …………………(29) 
 
 
4) 

tan  C  =  …………………(30)  
 
      tan  T  =  …………………(31)  
 
  
 

P 10 G 

A C 

B

6 

4.5 7.5 

T

AC

4

12  

2
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5) 
      tan  J  =  …………………(32)  
        
      tan  K  =  ………………...(33)  
  

15 

20 

F 

K 

J 

25 
 
 
 
นักเรียนสามารถหา  tan  ของมุมแหลม  ในรูปสามเหล่ียมมุมฉากใด ๆ ไดอยางไร 
 
คา  tan  ของมุมแหลม  =………………………….……….………………………(34)    
  
 สรุปไดวา  เม่ือ  ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก  โดย  BC,  CA  
และ AB ยาว  a, b และ  c  หนวยตามลําดบั 
 
 
   
 
 
  b 

c 

B 

a 

C A 

 
แทนเจนต  (tangent)  ของมุม  A  หรือ  tan  A  คือ  ................................................... = …………….(35) 
 
ขอสังเกต     คาของอัตราสวนของความยาวของดานแตละอัตราสวนข้ึนอยูกับขนาดของมุม  A 
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บัตรเฉลยกิจกรรมท่ี 5.2 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
sine 
3. (13) 16

8  
 (14) 10

6  
 
4. (15) 17

15  
 (16) 17

8  
 
5. (17) 25

24  
 (18) 25

7  

 (19) sin ของมุมแหลม  =   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
มมุมดานตรงขาความยาวของ

 
cosine 
3 (20) 15

9  
 (21) 15

12  
 

4 (22) 29
20  

 (23) 29
21  

 

5 (24) 6.5
2.5  = 65

25  = 13
5  

 (25) 6.5
6  

 (26) cos ของมุมแหลม  =  มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
มุมดานประชิดความยาวของ

 (27) cos A คือ   =   =   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มุมดานประชิดความยาวของ

cb

 
tangent 
3 (28) 6

4.5      =  60
45        =    4

3  
 (29) 4.5

6      =  45
60        =    3

4  
 



 14 

4 (30) 2
12   =   2

32   =   3  

 (31) 12
2   =  12

122  =  12
34  =  3

3  

 
5 (32) 20

15   =  4
3  

 (33) 15
20   =  3

4  

 (34) tan ของมุมแหลม  =  มุมดานประชิดความยาวของ
มมุมดานตรงขาความยาวของ

 (35) tan A คือ   =    =    A  มุมดานประชิดความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ

b
a
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บัตรเนื้อหา 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 

 อัตราสวนตรีโกณมิติ  (Trigonometric ratio)  หมายถึง  อัตราสวนของความยาวของดาน
ของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 
 
 
   
 
 
 

 จากรูป  รูปสามเหล่ียมมุมฉาก  ABC  ท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก  มีดาน  BC, CA  และ AB 
ยาว a, b และ c  หนวยตามลําดับ  เม่ือพิจารณามุม A  เรียกแตละดานดังนี ้

b 

c 

B 

A 

a 

C 

  AB   คือ  ดานตรงขามมุมฉาก แทนความยาวของดานน้ีดวย  c  หรือ  AB 

  BC   คือ  ดานตรงขามมุม A แทนความยาวของดานน้ีดวย  a  หรือ  BC 

  CA   คือ  ดานประชิดมุม  A แทนความยาวของดานน้ีดวย  b  หรือ  CA 
 

 อัตราสวนของความยาวของดาน  มีช่ือเรียกดังน้ี 
  AB

BC   หรือ   เรียกวา ไซน  (sine)  ของมุม  A  นิยมเขียน  sin  A ca

  AB
CA   หรือ   เรียกวา โคไซน  (cosine)  ของมุม  A นิยมเขียน  cos  A

    หรือ   เรียกวา แทนเจนต  (tangent)  ของมุม A นิยมเขียน  tan  A 
cb

CA
BC

b
a

 

 สรุปไดวา  เม่ือ  ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉากท่ีมีมุม  C  เปนมุมฉาก 

  ไซนของมุม  A    คือ     มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ

 

  โคไซนของมุม  A   คือ   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มุมดานประชิดความยามของ

 

 แทนเจนตของมุม  A  คือ   A  มุมดานประชิดความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ

 

 คาของอัตราสวนของความยาวของดานแตละอัตราสวนข้ึนอยูกับขนาดของมุม  A 
นั้นคือ sin  A  =   , cos  A  =  , tan  A  =   ca cb b

a 
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           เทคนิคการจํา 

  
 sin  A  =  ฉากขาม  

 

cos  A  =  ฉากชิด  
 

tan  A  =  ชิด
ขาม  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
ตัวอยางท่ี  1  จงหาคาของไซน  โคไซน  และแทนเจนตของมุม  A  และมุม  B  จากรูปตอไปนี้ 
(จํานวนท่ีเขียนกํากับดานของรูปสามเหล่ียมแสดงความยาวของดานมีหนวยเปนหนวยวัดความยาว) 

A 

B 

C 8 

10 
6 

ขาม     หมายถึง     ความยาวดานตรงขามมุม 
ชิด       หมายถึง     ความยาวดานประชิดมุม 
ฉาก     หมายถึง     ความยาวดานตรงขามมุมฉาก 

  
 
 
 
 

วิธีทํา จากรูป  sin  A   =      =   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ

10
6

cos  A  =   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มุมดานประชิดความยาวของ    =  10

8  

tan  A  =    A  มุมดานประชิดความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ     =   8

6  

 ในทํานองเดียวกัน  จะไดวา  

sin  B =     มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ  = 10

8   

   cos  B =     มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มุมดานประชิดความยาวของ  = 10

6  

tan  B    =     B  มุมดานประชิดความยาวของ
B  มมุมดานตรงขาความยาวของ   =  10

8  
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ตัวอยางท่ี  2 จงหาคาของ sin  A,  cos  A,  และ  tan  A  จากรูปตอไปนี้  
   (จํานวนท่ีเขียนกํากับดานของรูปสามเหล่ียมแสดงความยาวของดานมีหนวยเปน

หนวยวัดความยาว) 
 
 

 
 

 
  

B 

13 x 

A C 

วิธีทํา  จากรูป  ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 
5 

  หาคา  x  ซ่ึงเปนความยาวของดานตรงขามมุม  A  โดยใชทฤษฎีบทของปทาโกรัส  
ดังน้ี 
    = +  2AB 2AC 2BC
    =     +  213 25 2x
    =   -  2x 213 25
    = 169  -    25 2x
    = 144 2x
  ดังน้ัน  x = 12 

  คาของ sin  A =        =   =     มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ

13
x

13
12

   cos  A   =   มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
A  มุมดานประชิดความยาวของ     = 13

5  

   tan  A   =   A  มุมดานประชิดความยาวของ
A  มมุมดานตรงขาความยาวของ        = 5

x   =  5
12    

 

ตัวอยางท่ี  3 กําหนดรูปสามเหล่ียมมุมฉาก  POR  มีมุม  R  เปนมุมฉาก  และ  17sinQ  =  8 
  จงหาคาของ 

(1) cos  P  +  cos  Q 
(2) sin  P  +  tan  Q 
 

วิธีทํา  จาก  17  sin  Q   =     8 
   sin  Q    =   17

8    
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รูปสามเหล่ียมมุมฉาก PQR ท่ีมี   เปนมุมฉาก และ sin Q =   ท่ีเปนไปไดรูปหน่ึง  
คือ รูปท่ีมี  = 17 และ  = 8 

QRPˆ 17
8

PQ PR
 

17 

Q 

P 
 
 8 
 
 R 
 

จะได  =    +  (ใชทฤษฎีบทของปทาโกรัส) 2PQ 2QR 2RP 
   =    +  217 2QR 28
   =      -   2QR 217 28
   =    289 – 64 2QR
   =    225 2QR
 ดังน้ัน QR =    15 

(1)  cos P =    มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
P  มุมดานประชิดความยาวของ  =  17

8   

  cos Q =    มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
Q  มุมดานประชิดความยาวของ  =  17

15   

ดังน้ัน cosP + cosQ =   +   =     ตอบ 17
8

17
15

17
23 

 

(2)  sin P =    มมุมฉากดานตรงขาความยาวของ
P  มมุมดานตรงขาความยาวของ  =  17

15  

  tan Q =    Q  มุมดานประชิดความยาวของ
Q  มมุมดานตรงขาความยาวของ  =  15

8  

ดังน้ัน sin P + tan Q =    +   17
15

15
8

    =    225
136225+   =  255

361    ตอบ 
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บัตรแบบฝกหัดท่ี  5.1 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
ขอตกลง จํานวนท่ีเขียนกํากับไวท่ีดานของรูปสามเหล่ียมหมายถึงความยาวของดานน้ันมีหนวยเปน
หนวยวัดความยาว 

1. จงหาอัตราสวนตรีโกณมิติ 
จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก DEF ซ่ึงมีมุม E เปนมุมฉาก 
  
      จงหา 1.  sin  D   =  ………….      
       2.  cos  D   =  ………….   
       3.  tan  D   =  ………….     
       4.  sin  F    =  ………….      
       5.  cos  F   =  ………….       
       6.  tan  F   =  ………….         
 

17 

15 8 

E 

D F 

2.  จงหาวาอัตราสวนตรีโกณมิติท่ีกําหนดใหตอไปนี้เปนอัตราสวนตรีโกณมิติของมุม A หรือ B 
  
      จงหา 1.  sin  ……… =   ca

       2.  sin  ……… =  cb  
       3.  cos  ……… =  cb  
       4.  cos  ……… =  ca  
       5.  tan  ………  =  b

a  
       6.  tan  ………  =  ab  

c 

b A 

B 

a 

C 
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บัตรเฉลยแบบฝกหัดท่ี  5.1 

อัตราสวนตรีโกณมิต ิ
 
1.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก DEF ซ่ึงมีมุม E เปนมุมฉาก 

  
       1.  sin  D   =  17

15       
       2.  cos  D   =  17

8  
       3.  tan  D   =  8

15  
       4.  sin  F    =  17

8  
       5.  cos  F   =   17

15    
17 

15 8 

D 

E 

F 

       6.  tan  F   =   15
8   

 
2.  อัตราสวนตรีโกณมิติท่ีกาํหนดใหตอไปน้ีเปนอัตราสวนตรีโกณมิติของมุม A หรือ B 

  
       1.  sin A   =  ca  
       2.  sin B   =  cb  
       3.  cos A   =  cb  
       4.  cos B   =  ca  
       5.  tan A   =  b

a  
       6.  tan  B  =  ab   

c 

b A 

B 

a 

C 
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บัตรแบบฝกหัดท่ี  5.2 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
 

ขอตกลง  จํานวนท่ีเขียนกํากับไวท่ีดานของรูปสามเหล่ียมหมายถึงความยาวของดานน้ัน                 
                       มีหนวยเปนหนวยวัดความยาว  
 
 
1.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก POR  ซ่ึงมีมุม P เปนมุมฉาก 
 
      จงหา 1.  sin  Q  =  …………… 

       2.  cos  Q =  …………… 
       3.  tan  Q  =  …………… 
       4.  sin  R  =  …………… 

       5.  cos  R =  …………… 

P 12 

15 

R 

Q 

       6.  tan  R  =  …………… 
 
2.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก LMN ซ่ึงมีมุม L เปนมุมฉาก 
 
 M N 

L 

40 9 

 
 
 
 
 
จงหา  1.  sin  M  =  …………….. 

  2.  cos  M  =  …………….. 
  3.  tan  M  =  …………….. 

  4.   sin  N  =  …………….. 
  5.  cos  N  =  …………….. 

  6.   tan  N  =  …………….. 
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บัตรเฉลยแบบฝกหัดท่ี  5.2 

อัตราสวนตรีโกณมิต ิ
 

1. จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก POR  ซ่ึงมีมุม P เปนมุมฉาก 
 

      22 PQPR +  =    2RQ
                    =    2PR 22 PQRQ −  

      PR                 = 22 1215 −   =  81  = 9 
       1.  sin  Q  =  15

9  

       2.  cos  Q =  15
12  

       3.  tan  Q  =  12
9  

       4.  sin  R  =  15
12  

12 Q P 

15 

       5.  cos  R =   15
9  

R 

       6.  tan  R  =  9
12  

 
2.  จากรูปสามเหล่ียมมุมฉาก LMN ซ่ึงมีมุม L เปนมุมฉาก 
 

        =  2MN 22 LNML +  

          =  MN 22 409 +   =  1681   =  41 
       1.  sin  M  =  41

40  

M N 

       2.  cos  M  =  41
9  

       3.  tan  M  =  9
40  

9 40 

       4.   sin  N  =  41
9  L 

       5.  cos  N  =  41
40  

       6.   tan   N =  40
9  
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บัตรแบบทดสอบชุดท่ี  5.1 
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
คําชี้แจง   ใหนักเรียนเติมคําตอบใหถูกตองสมบูรณท่ีสุด 
1. จากรูป จงหาคาตอไปน้ี 

  sin X + cos X =   ………………………………………… 

1.  cos P   =  ………………………………………………….. 
 

2.  tan R   =  ………………………………………………….. 
 

2. จากรูป sin A เทากับเทาไร 

P 8 

R 

Q 

10 
6 

 

              AB  =  ………………………………………………….. 
        =  ………………………………………………….. 
                      sin A   =  ………………………………………………….. 
 
3. จากรูป  tan F เทากับเทาไร 

C 4 

B 

2 

A 

 

A 
13 

E 

F 

5 
         EF  =  ………………………………………………….. 
 

      tan F  =  ………………………………………………….. 
 

 

4. จากรูป sin A = 0.6  จงหาวา  cos A  มีคาเทาไร 

      sin A  =  ………………………………………………….. 

         AC  =  ………………………………………………….. 

     cos A  =  ………………………………………………….. 
 

B 

A 

5. กําหนดให Δ XYZ  มีมุม Y เปนมุมฉาก  ถา  tan X  =   จงหาคา sin X + cos X  3
4

     tan X  =  ………………………………………………….. 

        XZ  =   ………………………………………………….. 

     sin X  =   ………………………………………………….. 

     cos X =   ………………………………………………….. 
       

C 
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บัตรเฉลยแบบทดสอบชุดท่ี  5.1  
อัตราสวนตรีโกณมิต ิ

 
จากรูป จงหาคาตอไปน้ี 

1.  cos P   =  10
8   =  5

4   

P 8 

R 

Q 

10 6 2.  tan R   =   6
8    =  3

4   
 
 

1. จากรูป sin A เทากับเทาไร 

              AB  =  22 42 +  
        =  52  

                      sin A  =  52
2    =   5

1     =  5
5  

C 4 

B 

2 

A 
 
2. จากรูป  tan F เทากับเทาไร 

         EF  =   22 513 −   = 144   =   12 
      tan F  =   12

5  
 

 A 13 

E 

5 

F 

3. จากรูป sin A = 0.6  จงหาวา  cos A  มีคาเทาไร 
      sin A  =   0.6  =   10

6    =  AC
BC  

         AC  =  22 610 −   =  64  =  8 
     cos A  =   10

8     =   5
4  

 
 

B 

A 

10 6 

4. กําหนดให Δ XYZ  มีมุม Y เปนมุมฉาก  ถา  tan X  =   จงหาคา sin X + cos X  3
4

     tan X   =   3
4     =  XY

YZ    

        XZ   =   22 34 +    =  25  =  5 
     sin X   =   5

4   
     cos X  =   5

3  
 ∴sin X + cos X  =   5

4  +  5
3    =   5

7  

C 

4 

3 
Y 

X 

Z 
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